11 111
g I 1
sup (|lz{]; llyll):

nvantes sont équivalentes:

pour tous (z,y) € E x F, ||B(z,y)ll < Mllz|l]lyll

pose que £ et F sont de dimension ﬁnie.- Montrer

Exercice 2

e la norme ||(z, )|l = |z[ + [y], on considere la

Y@ e B S = (Aetns(§) -

‘ ‘ 1. Montrer que f est de classe C' sur R? et déterminer sa matrice jas
‘ f“’.]_ 2 En utilisant 'inégalité
: | Arctang(a) — Arctang(b)| < [a —b|

déduire que f est un diffécomorphisme de R? sur son image f(R?).

D) = (D) V(@) €
[pr2,2)]™"

ous (z1,41), (%2,92)
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L F. |Arctang(a) — Arcta.ng(b)l
déduire que f est un diffeomorphisme de R? sur son image f (R?).

Df M f(z,9)] = [Df=,9)] ", V(zy) € RE
puis déduire [Df(2,2)] . @.l
4. (a) Montrer que pour tous (z1,%1), (z2,42) € R? ona
l[(21,91) — (2, 92) || < 2l f(z1,31) — f(22,30) |
En déduire que la fonction f~' : f(R?) — R? est lipschitzienne de rappc

"': " (b) Déduire que f(R?) = R2 o
% Indication: on pourre montrer que f(R?) est un fermé.

o

1
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-'-':_'ue IEE résultats vus en cours ne permettent pas de conclure que fi‘ a la

‘ "hque (0, 0) N
A

Rvges step (351
x{(&k)erz e flng) (B4 —‘*FM ( e
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yﬂ{ (c)=
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